Приемы работы с понятиями

Понятие – это мысль о предмете, отражение предмета в его существенных признаках.

Определение понятия

а) Через указание ближайшего рода и видовых отличий

1) Назовите определяемое понятие (обозначаемое А(х));

2) Укажите ближайший класс объектов, элементом которого он является (родовое понятие обозначаемое М);

3) Перечислите характеристические (необходимые и достаточные) признаки, выделяющие его из данного класса (видовые отличия, присущие только определенному понятию и называемые еще содержанием понятия и обозначаемые В(х));

4) Объедините п.п. 1-3 в наиболее краткой формулировке, запишите ее символически в виде (для любого х принадлежащего М)(из А(х) следует В(х)) и используя специальную символику.

б) Генетическое

1) назовите определяемое понятие (термин);

2) опишите способ его образования (происхождения, построения и т.п.).
в) Через абстракцию

1) Рассмотрите возможно больше разнообразных классов объектов, подчиняемых определенному понятию;

2)  Установите то общее, что есть у этих понятий;
3) Объедините совокупность всех установленных общих признаков под одним названием.

г) Через аксиомы

1) Назовите определяемое понятие;

2) Сформулируйте отношения, связывающие эти понятия с остальными изучаемыми понятиями, принимаемые без доказательства (аксиомы);

3) Сформулируйте систему аксиом, определяющих названное понятие.

д) Конструктивное 

1) Укажите способ конструирования (построения) некоторого объекта;

2) Присвойте термин полученному таким образом объекту.

е) Индуктивное (рекурсивное)

1) назовите определяемое понятие;

2) определите (задайте) значение одного из его признаков для 0 или 1;

3) выразите некоторым образом его значение для n+1;

Замечание 1. Для построения другого (равносильного) определения понятия в уже известном определении нужно заменить хотя бы одно из видовых свойств на другое, равносильное ему.

Замечание 2. Существуют также приемы, сходные с определением, но не раскрывающие содержания понятия: описание, характеристика и демонстрация. Описание – перечисление ряда заслуживающих внимания признаков единичных предметов; характеристика – указание некоторых, важных в каком-либо отношении признаков; демонстрация – наглядное разъяснение путем сравнения предметов. Такие приемы используются на ранних ступенях обучения, а самым распостранненым является определение понятий через указание рода и видовых отличий.

Выделение следствий из определения понятия:

1) Вспомните принятое в курсе определение данного понятия;

2) Назовите все его признаки (свойства), которые включены в определение;

3) Если возможно, назовите все другие существенные его свойства, которые изучались (формулировались, доказывались) на основе определения.

Подведение под понятие:

1) Вспомните (повторите, прочитайте) определение понятия;

2) Проверьте принадлежность данного объекта указанному в определении родовому понятию (х принадлежит М - ?);

3) Проверьте, наличие у данного объекта характеристических признаков (видовых отличий) данного понятия (х принадлежит В(х) - ?); если при этом признаки понятия связаны союзом (и(, то проверять их нужно все, если (или( - то хотя бы одно из них;

4) Сделайте вывод о принадлежности данного объекта понятию (х принадлежит А(х) или х не принадлежит А(х)).

Построение равносильного определения:

В данном определении замените хотя бы одно из  видовых отличий понятия на другое, равносильное ему свойство.  

Доказательство равносильности различных определений понятия:

1) сформулируйте признаки понятия первого определения как условие теоремы;

2) сформулируйте признаки понятия второго определения как заключение теоремы;

3) сформулируйте целиком построенную теорему;

4) проверьте, является ли полученная теорема известным (доказанным раньше) свойством, следствием из него или отрицанием его; если «да» - п.6, если «нет» -  п.5 данного приема;

5) докажите истинность или ложность полученной теоремы;

6) сформулируйте обратную теорему;

7) выполнить п.п. 4-5 для обратной теоремы;

8) сделать вывод о равносильности определений.

Использование определения понятия:

1) Каждое понятие в тексте теоремы или задачи замените его определением;

2) Выведите следствие из определения каждого понятия;

3) Если нужно, сформулируйте равносильные определения и следствия из них;

4) Выберите из полученных предложений те, которые могут служить этапами доказательства теоремы или решения задачи.
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