PAGE  
13

Л.И.Звавич, а.г.мордкович, а.р.рязановский

Об изучении курса алгебры в 8 классе 

с углубленным изучением математики


В статье дано примерное поурочное планирование курса алгебры в 8-м классе с углубленным изучением математики по учебным пособиям, созданным нашим авторским коллективом. Кроме того, приводится по одному варианту каждой из запланированных контрольных работ; при этом предполагается, что на каждую контрольную работу отводится по 2 урока.

Учебные пособия: 

1. А.Г. Мордкович. Алгебра-8. Учебник для классов с углубленным изучением математики. Мнемозина, 2002, 2004.

2. Л.И. Звавич, А.Р. Рязановский. Алгебра-8. Задачник для классов с углубленным изучением математики. Мнемозина, 2002, 2004.

Примечание. Обе книги имеют гриф «Допущено Министерством образования Российской Федерации.

Примерное поурочное планирование

(из расчета – 5 ч. в неделю, всего 170 ч)

Повторение курса алгебры 7 класса:




               10 ч

Степень с натуральным показателем и ее свойства. 

Действия над многочленами. Формулы сокращенного умножения.

Основные методы разложения на множители.

Координаты точки на прямой и на плоскости. Декартова прямоугольная система координат. Линейная функция. График линейной функции. 

Функция  
[image: image1.wmf]2

yx

=

, ее свойства и график . 

Линейные уравнения и их системы.  Методы и алгоритмы  решения систем уравнений. 

Текстовые задачи, приводящие к линейным уравнениям и их системам. 

Простейшие задачи с параметрами.

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 1




Глава 1. ПРЕОБРАЗОВАНИЕ РАЦИОНАЛЬНЫХ ВЫРАЖЕНИЙ (18 ч)

1. Многочлены от одной переменной




4 ч

2. Алгебраические дроби – основные понятия



2 ч

3. Сложение и вычитание алгебраических дробей


3 ч

4. Умножение и деление алгебраических дробей. Возведение

алгебраической дроби в степень 




1 ч

5. Преобразование рациональных выражений



3 ч

6. Первые представления о решении рациональных уравнений
2 ч

7. Представление рациональной дроби
[image: image2.wmf])
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простейших дробей






1 ч

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 2
Глава 2. КВАДРАТИЧНАЯ ФУНКЦИЯ. ФУНКЦИЯ 
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 (18 ч)

8. Функция 
[image: image4.wmf]2
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2 ч

9. Функция 
[image: image5.wmf]x
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3 ч 
10. Как построить график функции 
[image: image6.wmf],
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график функции 
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3 ч

11. Функция 
[image: image8.wmf]c
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, ее свойства и график


4 ч

12. Графическое решение квадратных уравнений



2 ч

13. Дробно-линейная функция и ее график



2 ч

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 3
Глава 3. ФУНКЦИЯ 
[image: image9.wmf]x
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. СВОЙСТВА КВАДРАТНОГО КОРНЯ (17 ч)

14. Понятие квадратного корня из неотрицательного числа

3 ч

15. Функция 
[image: image10.wmf]x
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, ее свойства и график



3 ч

16. Свойства квадратных корней





3 ч

17. Преобразование выражений, содержащих операцию извлечения

квадратного корня






5 ч


18. Алгоритм извлечения квадратного корня



1 ч

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 4
Глава 4. КВАДРАТНЫЕ УРАВНЕНИЯ (22 ч)

19. Основные понятия, связанные с квадратными уравнениями

2 ч

20. Формулы корней квадратного уравнения



3 ч

21. Теорема Виета







4 ч

22. Разложение квадратного трехчлена на линейные множители
3 ч

23. Рациональные уравнения как математические модели 

реальных ситуаций






6 ч

КОНТРОЛЬНЫЕ РАБОТЫ  № 5, 6
Глава 5. ДЕЙСТВИТЕЛЬНЫЕ ЧИСЛА. НЕРАВЕНСТВА (44 ч)

24. Натуральные и целые числа. Делимость чисел


6 ч

25. Основная теорема арифметики натуральных чисел


2 ч

26. Множество рациональных чисел




2 ч

27. Иррациональные числа






2 ч

28. Множество действительных чисел




3 ч

29. Свойства числовых неравенств





2 ч

30. Доказательство неравенств





4 ч

31. Исследование функций на монотонность



3 ч

32. Решение линейных неравенств





2 ч

33. Решение квадратных неравенств




3 ч

34. Модуль действительного числа





4 ч

35. Функция 
[image: image11.wmf]x
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. Графики с модулями


           

4 ч

36. Приближенные вычисления





3 ч

КОНТРОЛЬНЫЕ РАБОТЫ  № 7, 8
Глава 6. АЛГЕБРАИЧЕСКИЕ УРАВНЕНИЯ (24 ч)

37. Уравнения высших степеней





4 ч

38. Рациональные уравнения





3 ч

39. Уравнения с модулями






3 ч

40. Иррациональные уравнения





4 ч

41. Задачи с параметрами






6 ч

КОНТРОЛЬНЫЕ РАБОТЫ  № 9, 10
Повторение







17 ч
Содержание контрольных работ и дополнительные материалы к ним

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 1
1. Найдите значение выражения: 
[image: image12.wmf]2

2

2

7

,

21

7

,

11

35

,

4

22

,

2

13

,

6

35

,

4

35

,

8

-

×

-

×

-

.

2. Решите уравнение: 
[image: image13.wmf](
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3. поезд прошел 
[image: image14.wmf]5
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 пути со скоростью 60 км/ч, а затем был задержан на 24 мин. Чтобы прибыть в конечный пункт вовремя, оставшуюся часть пути поезд прошел со скоростью 80 км/ч. Найдите путь, пройденный поездом до задержки.

4. Известно, что 
[image: image15.wmf]3
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. Найдите: А) 
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5. Мастер, работая один, выполняет задание за 3 дня, а ученик – за   5 дней. Мастер и три ученика, работая вместе, выполнили задание и получили на всю бригаду 1400 руб. Как распределить деньги ?

Дополнительные задачи
6. Найдите значение выражения 
[image: image18.wmf]3
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, если известно, что 
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7. Карлсон был на диете в течение одного месяца. В течение первой недели он похудел на 8%. В конце второй недели – похудел еще на 4%. Однако за следующую неделю вес Карлсона увеличился на 10%, а в конце четвертой недели его вес возрос еще на 5%. Каким образом изменился вес Карлсона за месяц диеты (уменьшился его вес или увеличился)? Выразите это изменение в процентах.

Примечание. Здесь и в остальных контрольных работах под рубрикой «Дополнительные задачи» приводятся задачи, которые учитель, если сочтет необходимым, включает дополнительно в вариант контрольной работы или заменяет некоторые задания,  включенные в представленный вариант.

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 2

1. При помощи деления углом найдите частное и остаток от деления     

       многочлена 
[image: image20.wmf](
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 на многочлены: 

       а) 
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       б) 
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2.  При каких значениях а и b  многочлен 
[image: image23.wmf](
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 делится без остатка на двучлен 
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, а при делении на двучлен 
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 дает в остатке 39.

3.  Представьте дробь 
[image: image26.wmf]1
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 в виде суммы многочлена и алгебраической дроби, 

у которой  числителем является число.

4.  а)Упростите выражение 
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б) определите,  при  каких значениях а значение этого выражения при b = 4 

и с = 0,125 равно 1. (Ответ:  а) 2bс; б) при любых значениях, кроме 0; 4,125 и 3,875).

5.   На координатной плоскости взяты точки М(-1;2) и К(1;-4). Найдите множество точек А(х;у) плоскости, координаты которых удовлетворяют равенству:  
а) 
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(Ответ а) прямая 
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, проходящая через точки М и К ; б) прямая 
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 с выколотой точкой К ; в) прямая 
[image: image33.wmf]1
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 с выколотыми точками  К и М). 

Дополнительные задачи
6.  Пусть 
[image: image34.wmf]7
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, какие значения может принимать выражение 
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7.  При каких значениях параметра b число 2 является корнем  уравнения  
[image: image36.wmf]3
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. Для всех таких значений  b решите уравнение.    

8.  Постройте график функции 
[image: image37.wmf]2
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(Ответ  прямая 
[image: image38.wmf]x
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с «выколотыми» точками, абсциссы которых 0; 1 и –1).

9.  Найдите все такие пары чисел а и b, что уравнение 
[image: image39.wmf]1
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 имеет более трех различных корней и для каждой такой пары чисел а и b,  решите данное уравнение.  (Ответ а = 5; b = 3. Решениями уравнения являются все действительные числа кроме 1 и – 3).

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 3

1. Найдите наибольшее и наименьшее значение функции 
[image: image40.wmf]2
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 на отрезке [–5;6].   

2. Постройте график функции  
[image: image41.wmf]ï
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 укажите ее промежутки монотонности, точки экстремума, экстремумы и нули функции.

3. Постройте график функции 
[image: image42.wmf]3
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 и укажите нули функции. Укажите отрезок,  во всех внутренних точках которого функция принимает положительные  значения, а  в его концах равна нулю.

4. Постройте график функции 
[image: image43.wmf]3
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   и укажите область определения и множество значений данной функции. Найдите координаты   точек пересечения  графика с осями координат.

5. Решите графически уравнения а) х2=3х-2;   б) 
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6. Найдите графически координаты точек пересечения графиков функций 
[image: image45.wmf](
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Дополнительные задачи
7. При каких значениях параметра b прямая соединяющая  вершины парабол 
[image: image48.wmf]1
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[image: image49.wmf]b
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 а) Параллельна оси абсцисс?  б) Проходит через начало координат?  

8. Представьте число 8 в виде суммы двух  положительных слагаемых, сумма квадрата первого из которых с удвоенным вторым слагаемым наименьшая.

9. Сумма ребер прямоугольного параллелепипеда равна 24 см. Одна из граней параллелепипеда квадрат. При каких размерах параллелепипеда площадь его полной поверхности будет наименьшей?   

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 4
1. Постройте график функции 
[image: image50.wmf]î
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 и укажите промежутки ее монотонности, точки экстремума и экстремумы. Найдите координаты точек пересечения графика данной с осями координат.

2. Найдите первую цифру после запятой в десятичной записи числа а)
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3. Вычислите а) 
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4. Расположите в порядке возрастания числа: 
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      (Ответ: 
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5. Сравните значения выражений    
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      (Ответ: равны).  

6. Решите уравнения:

              а) 
[image: image65.wmf];
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7. Графически решите уравнение 
[image: image69.wmf]3
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Дополнительные задачи
8. Упростите выражение 
[image: image70.wmf]b
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9. Из значений переменной х :   0; –1; 1;  –1,89 ; 1,89 и –0,21 выберите те, для которых определено выражение 
[image: image71.wmf]÷
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 и вычислите значение выражения для каждого такого числа. 

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 5
1. Решите  неполные  квадратные  уравнения:

    а) 
[image: image72.wmf]0
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;          б) 
[image: image73.wmf]0
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[image: image74.wmf]0
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2.   По  общей  формуле решите  следующие квадратные  уравнения:

     а) 
[image: image75.wmf]0
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[image: image76.wmf]0
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     в) 
[image: image77.wmf]0
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[image: image78.wmf](
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3. Используя    четность  второго коэффициента, решите уравнения:

     а)
[image: image79.wmf]0
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;           б) 
[image: image80.wmf]0
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     в) 
[image: image81.wmf]0
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[image: image82.wmf](
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4. Решите  уравнения: 

     а)
[image: image83.wmf](
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;       б) 
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5. Решите уравнение  
[image: image86.wmf]0
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 а) относительно х;  б) относительно у. 

6. Найдите все значения параметра а, при которых дискриминанты квадратных уравнений 
[image: image87.wmf]0
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 равны. Для каждого такого значения параметра решите эти уравнения.

Дополнительные задачи
7. Найдите все целые числа, которые лежат между корнями уравнения 
[image: image88.wmf]0
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8. Не решая квадратного уравнения х2 - 3х - 5 = 0, вычислите : а)
[image: image89.wmf]2
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[image: image90.wmf]1
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 EMBED Equation.3  [image: image92.wmf]1
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;  х1 и х2 – корни данного уравнения.

9. Составьте приведенное квадратное уравнение, по заданным его корням: а)
[image: image93.wmf]7
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; б) 
[image: image94.wmf]3
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[image: image95.wmf]1
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10. Не решая квадратного уравнения 2х2 - 4х - 1 = 0, составьте новое уравнение, корни которого: а) на 1 больше корней данного уравнения; б) в два раза меньше корней данного  уравнения; в) равны числам, обратным корням данного уравнения.

11. Найдите все значения параметра b, при которых график функции 
[image: image96.wmf]b
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 пересекает ось абсцисс в точках, расстояние между которыми равно 5. 

        (Ответ: –4).

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 6
1. Из значений переменной х : –1; 
[image: image97.wmf]7

 ; –1,87 ; 2; 7 и –3 выберите те, для которых определено выражение 
[image: image98.wmf]÷
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, и  вычислите значение выражения для каждого такого числа х.

2. Решите уравнения:  а) 
[image: image99.wmf]2
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[image: image100.wmf]2
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3. Постройте график функции 
[image: image101.wmf]1
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        (Ответ: гипербола 
[image: image102.wmf]1
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с «выколотой» точкой М
[image: image103.wmf]÷
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4. Мастер и ученик, работая вместе, выполнили некоторую работу за 12 дней.

Если бы сначала  мастер сделал один половину всей работы, а затем вторую половину закончил в одиночку ученик, то на все это ушло бы 25 дней. 

а) За какое время мог бы закончить всю работу  мастер, работая один, если он работает быстрее ученика? 

б) Как им поделить полученные за совместное выполнение  работы 5000 рублей?    

5. При каких значениях параметра b уравнение 
[image: image104.wmf]0
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  имеет единственный корень?  (Ответ: при b = 0;  b = -5; b = 
[image: image105.wmf]16
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Дополнительные задачи
6.  При каких значениях параметра с графики функций 
[image: image106.wmf]3
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  имеют одну  общую точку?  (Ответ: с = -6)

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 7
1. Рассматривается промежуток  
[image: image107.wmf])
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. Сколько на этом промежутке: 

а) натуральных чисел; б) целых чисел?

2. При  каких  натуральных  значениях  k   число  
[image: image108.wmf]2
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  будет натуральным ?  

3. Какие  значения  должна  пронимать  пропущенная  цифра, отмеченная звездочкой *,  чтобы число 2*22*5 делилось  на  25, но не делилось на 3.

4. Пусть  остаток  от  деления  натурального числа  k  на 7 равен  5. Найдите  остаток  отделения  на  7 числа  
[image: image109.wmf]k
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5. Решите    уравнение  
[image: image110.wmf]17
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  в целых числах.  

6. Докажите, что если 
[image: image111.wmf]0
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[image: image112.wmf]3
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, и найдите все такие пары чисел a 
и b, при которых имеет место знак равенства.

7. Пусть 
[image: image113.wmf]1
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 . Найдите границы, в которых изменяются все значения выражения:  а) 
[image: image114.wmf]b
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; б) 
[image: image115.wmf]a
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Дополнительные задачи
8. Докажите,  что  число  

   только  при  

  является  простым, а  при  всех  остальных  натуральных 

  составное.

9. Найдите  такое  натуральное    число  

, что  2001! делится  на  
[image: image116.wmf]n
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, но  не  делится  на     
[image: image117.wmf]1
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10. Найдите  все    пары целых   чисел, удовлетворяющие  уравнению  
[image: image118.wmf]7
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11. Найдите  количество  различных  натуральных  делителей  числа  
[image: image119.wmf]7
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12. При каких целых значениях параметра a оба корня уравнения ах2-х(а2+а+2)+2а+2=0  целые? 

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 8
1.  Найдите область определение функции:  а) 
[image: image120.wmf]х
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[image: image121.wmf]х
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[image: image122.wmf]11
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2.  Решите неравенство 
[image: image123.wmf](
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. Укажите наибольшее целое число, удовлетворяющее этому неравенству, и наименьшее целое число, ему не удовлетворяющее.

3.  Решите неравенства:   а) 
[image: image124.wmf]0
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[image: image125.wmf]0
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в) 
[image: image126.wmf](
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4.  При каких значениях параметра а неравенство ах2 + 4х+ 4>0 не будет выполняться в конечном числе точек. Для всех таких значений параметра а решите данное неравенство. 

5.  При каких значениях х график функции  
[image: image127.wmf]3
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 расположен не выше, чем график функции 
[image: image128.wmf]3
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6.  При каких значениях параметра а уравнение 
[image: image129.wmf]0
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 имеет два различных действительных корня? 

Дополнительные задачи
7.  При каких значениях параметра b корни уравнения 
[image: image130.wmf](
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имеют разные знаки? 

8.  При каких значениях параметра с модуль отрицательного корня уравнения  
[image: image131.wmf](
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 больше, чем положительный корень этого уравнения?   

9.  Постройте график функции 
[image: image132.wmf]|
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 и определите промежутки монотонности, точки экстремума  и экстремумы  данной функции.

10.  Постройте график функции 
[image: image133.wmf]|
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 и  для каждого значения параметра а найдите количество различных корней уравнения 
[image: image134.wmf]0
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11.  Постройте график функции 
[image: image135.wmf](
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12.  Постройте график функции 
[image: image136.wmf]х
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13.  Найдите все такие значения параметра а, при которых графики функций 
[image: image137.wmf]1
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[image: image138.wmf]|
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совпадают.

14.  Докажите, что неравенство 
[image: image139.wmf]0
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 выполняется для всех значений х и у.

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 9
1. Решите уравнения:   

    а) 
[image: image140.wmf]0
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в) 
[image: image142.wmf]0
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2. Решите уравнение 

              
[image: image143.wmf]0

1

2

5

1

4

48

1

2

20

2

2

2

2

=

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

+

×

-

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

-

×

+

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

-

×

x

x

x

x

x

x

. 

4. Решите уравнения:  

   

а) 
[image: image144.wmf]|
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5.  Решите уравнения:   

    

а) 
[image: image146.wmf]2
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; б) 
[image: image147.wmf]0
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Дополнительные задачи


6. Решите уравнения:  а) 
[image: image148.wmf]0
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б) 
[image: image149.wmf]0

15

10

4

15

6

15

12

2

2

2

=

+

+

+

+

+

+

+

x

x

x

x

x

x

x

.

КОНТРОЛЬНАЯ РАБОТА № 10
1. При каких значениях параметра а уравнение 
[image: image150.wmf]0
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 имеет единственный корень?     

2. При  каких значениях  параметра  d произведение  корней  уравнения  
[image: image151.wmf]0
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  равно:      а) 21;  б)  –2? 

3. найдите  наименьшее  из  чисел  
[image: image152.wmf]3
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 и  
[image: image153.wmf]a
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 для  каждого  значения  параметра  а.

4. Найдите все значения параметра а, при каждом из которых  уравнение 

  имеет ровно два различных корня.  

5. Постройте график функции 
[image: image154.wmf]3
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 и, используя график, для каждого значения  параметра а решите уравнение   
[image: image155.wmf]a
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6. При каких значениях параметра p уравнения 

 имеют общий корень?

Дополнительные задачи
7. Решите уравнение 
[image: image156.wmf]b
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 для каждого значения параметра  b. 

8. . Решите  неравенство для  каждого значения  параметра с:   а) 
[image: image157.wmf];
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б) 
[image: image158.wmf]2

£

×

x

с

        

9. Для каждого значения параметра 
[image: image159.wmf]5
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 найдите наименьшее  и наибольшее значение функции  
[image: image160.wmf]2
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10. При каких значениях параметра а функция 
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        на промежутке 
[image: image163.wmf][
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 11. При каких значениях параметра  b прямая 
[image: image164.wmf]b
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 проходит хотя бы через одну точку  квадрата АВСD, где 
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